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Forord

Uppgifter till kursen Matematik D duger utmérkt for tréning till kursen Mad4.

Kom ihdg

e Matematik ar att vara tydlig och logisk
e Anvind text och inte bara formler

e Rita figur (om det &r lampligt)

e Forklara inforda beteckningar

Du ska visa att du kan

e Formulera och utvecklar problem, anvianda generella metoder/modeller vid problemldsning.
o Analysera och tolka resultat, dra slutsatser samt bedoma rimlighet.

e Genomfdra bevis och analysera matematiska resonemang.

e Virdera och jamféra metoder/modeller.

e Redovisa valstrukturerat med korrekt matematiskt sprak.

© G Robertsson 2016 buggar = robertrobertsson@tele2.se 2016-03-20



freel eaks NpMaD v2005 3(30)
Forslag pa losningar till D-kursprov vt 2005
DelI # 1 (2/0) Bestiamd integral
3
1. Berikna [(x* ~1)dr (2/0)
1
3 3 5o7 1 20
2—1d=——]=—— —(:-1)==
Joatnde= (G0 = (-9 -(G-D =3
Svar Den bestdmda integralen ar % = 6%.
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Del I # 2 (2/1) Derivera

2.  Bestim f'(x) om

a)  f(x)=4cos3x Endast svar fordras (1/0)
b))  f(x)=(3-2x)° Endast svar fordras (1/0)
) f(x)=x*-e* Endast svar fordras (0/1)

a) Anvind kedjeregeln i FORMELSAMLINGEN L f(g(2)) = f'(9(z)) - ¢'(z)
f(x) =4 cos3x
f'(x)=4(-sin3z)-3=-12 sin3x
Svar a) f'(z)=-12sin3z

b) Anvind kedjeregeln i FORMELSAMLINGEN %f(g(:c)) = f'(g(x))-¢'(x)
f(x) = (3-22)°
f(2)=6(3-22)"(-2) =-12(3 - 2x)°
Svar b) f'(z) =-12(3-2z)°

c) Anvind produktregeln i FORMELSAMLINGEN %[f(a:) cg(x)] = f(z)-¢'(x)+ f(z) - g(x)
fla)=a?-e®

fl(x)=2x- 3+ 22 €33 = (22 +32%) ™

Svar ¢) f'(z)=(2x+32%)e
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Del I # 3 (0/1) 3 Primitiv funktion
3.  Vilka tva av funktionerna F'(x) nedan dr primitiv funktion
till f(x)=3x" +1? Endast svar fordras (1/0)
3x*
A F(x)=—
(x) 2
B  F(x)=15x*
C F(x)=05x° +x
D F(x)=x%+2x
x6
E F(x)= ) +x+1
xﬁ
F F(x)=—+x-14
2
Integrera
f(x)=32"+1
36 6
F(x) = % + x + konstant = % + x + konstant
Svar Alternativ C (med konstant = 0) och F (med konstant = —14).
Kommentar Du kan ocksa derivera funktionerna A — F.
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Del I # 4 (1/1) Ordna tal

4.  Ordna foljande tal i storleksordning:
a=sin24°, b=cos100° och ¢ =sin165°
Motivera ditt svar. (1/1)

Anvind FORMELSAMLINGEN

Trigonometri
Definitioner . a
sinv=—
c
b C
CosV =— a
C \%
tanv =2 b
b
Enhetscirkeln yA
] (e, »)
sinv=y
\V
CoSV = X =
tanv = y
X

Rita alltid enhetscirkel nar du har sin, cos och tan utanfor forsta kvadranten.

sin24° >0 cos100°< 0 sin 165° =sin 15° >0

A A

A

Svar cos100° < sin 165° < sin 24°.
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Del I # 5 (1/1) Bestam konstanter
5.  Figuren visar grafen till funktionen y =a+bsin2x
Bestam konstanterna a och b. Endast svar fordras (1/1)
y A
y=a+bsin2x
T i X
2

Bestdam parametrarna i funktionen

y(z) =a+bsin2z.

For x =0 géller
2 fran grafen 0
— —
y(0) = a +0b-sin0
—~—
2
vilket ger
a=2
och for x = § géller
—1 fran grafen 1
— —
y(§) = 2+£-sm§
-1
vilket ger
b=-1.
Svar a=2och b=-1.
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Del I # 6 (0/1) Forenkla uttryck
6.  Vilket av foljande uttryck A — F kan forenklas till 1?

Endast svar fordras (0/1)

A (sinx +cosx)?
B (sinx —cos x)*
C (sinx +cos x)(sin x —cos x)

D cosx(tan x - sin x + cos x)

sinx cosx
E +—
cosx sinx
F 2(sin x4+ cosx)

Algebraisk 16sning

Svar

A)(sinz +cosz)? = sin®z+cos’z +2sinz-cosz # 1
[ —
trigonometriska ettan

B)(sinz - cosz)? = sin®z +cos’x -2sinz-cosx # 1
trigonometriska ettan
C)(sinz + cosz)(sinz — cosx) = sin*x — cos® x # 1
D)cosz (tanz -sinz +cosx) = sin®z +cos’z =1
—_—— ————

sinz trigonometriska ettan
cos T

sinx CoSx
+ +1

E)

cosr sinz
F)2(sinx +cosx) # 1

D kan forenklas till 1.

Numerisk 16sning

I FORMELSAMLINGEN finns exakta vérden for sinus, cosinus och tangens for nagra olika

vinklar. For att visa att uttryck inte kan forenklas till 1 sa rédcker det att hitta ett

motexempel.
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Exakta Vinkel v
varden (grader) 0° | 30° | 45° | 60° | 90° | 120° | 135° | 150° | 180°
(radianer) OO A A R [ B O . [
6 4 3 2 3 4 6
sinv 0 re N 1 - | 9 0
2 | V2| 2 2 | V2 | 2
cosv 1 E |1t 0 | -2 - —ﬁ -1
2 | V2| 2 2 | 2|
1 1
tanv 0| =1 1 Ej def.| — -1 |=——=| 0
7 V3 [Ej V3 1 3

Testa uttrycken med lamplig vinkel. Valj x = 45, (andra vinklar kan ocksa duga).
A)(sinz +cosz)?= (V2)2=2%1
—— —

V2
2

V2

2

B) = (sinz —cosz)*=0%1
—_——  —\—

SN

et

C)(sinz +cosz)*(sinz —cosz)?=v2-0=0%1
——  — —_——  —\—

V2
2

V2 V2

2

No

2
D) cosz (tanz - sinx +cosx) = £(\/5) =1
—_—— — — Y——  ~—— 2

V2

2
V2
2
—
Sinx

E)

COS T

o {
o {

F)2(sinz +cosz) =2v2# 1
—_——  —\—

N

1 V2

2

No)

2

—
COS T

sinx

o

No
2

=1+1=%1

Vi har visat att A, B, C, E och F inte kan forenklas till 1. Med stod av problemets
formulering kan vi dra slutsatsen att D kan forenklas till 1.

Svar D kan forenklas till 1.
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Del I # 7 (1/1) Starar

7.

Antalet starar i Sverige har undersokts sedan 1979. Resultaten av denna under-
s0kning kan matematiskt beskrivas med differentialekvationen:

dy

priai 0,03y, dér y dr antalet starar vid tiden ¢ &r fran 1979.

Forklara med egna ord inneborden av differentialekvationen i detta sammanhang. (1/1)

I Skolverkets norm for réttning star foljande:

Godtagbar ansats, t ex anger att antalet starar minskar.

+lg
Godtagbar forklaring (”Antalet starar har sedan ar 1979 minskat med
andringshastigheten 3 % per ér av det aktuella antalet™) +1vg
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Del I # 8 (0/1/®) Trigonometri bevis

8.  Itriangeln ABC ir vinkeln 4 =90°
Visa att sin B=cosC (0/1/2)

Enligt FORMELSAMLINGEN giiller féljande

Definitioner . a
sinv=—
c
b C
CoSV =— //I )
c vV
tanv =2 b
b
Infor beteckningar enligt figuren. Enligt definitionen av
sinus ar
) b
sinB = — B
a
och enligt defintionen av cosinus géller
b
cosC=—. a c
a
Alltsa giller
sinB = cosC C [] A
vilket skulle visas. b

Svar Se ovan.
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Del I # 9 (0/2/®) Integral
9.  Funktionen F &r primitiv funktion till /'
Figuren nedan visar y = F(x)
5
Bestim [ f(x)dx (0/2/5%)
0
y A
i
3
2
1
6543921 | 1 23 4 5 6x
= y=F(x)
P =3
=4
=5
—6

Losning 1

/05f(x)d:v=F(x)]z: i—ﬂ=3
F(5)  F(0)

dar F(5) och F(0) avléses i figuren.

. -6-5-4-3-2-11 123 4.5_6_]
-2 y=F(x)

Svar Den bestdmda integralen blir 3.
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Losning 2
Skolverkets rattningsnorm ger féljande svar.
5 3 E
Redovisad godtagbar metod, t ex I f(x)dx=—x— 2:| +1 vg
0 > 0
med godtagbart svar (3) +1 vg

Svar Den bestdmda integralen blir 3.

Kommentar Skolverkets 16sning gar omvégen via att bestdmma funktionen pa

parametrisk form, F(z) = 2z - 2, fran grafen av F(x). Detta dr onddigt.

© G Robertsson 2016 buggar = robertrobertsson@tele2.se
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Del 1T # 10 (2/0) Area hos triangel
10. [Itriangeln ABC ér sidorna AC och BC lika langa.
Berékna triangelns area. (2/0)

(cm)

54°

4,5

Kalla mittpunkten pa striackan AB for Z. Da blir

CZ]
tan 54° =
an 7B
|CZ| = 2,25 -tan 54°
——
|Z B

dér |C'Z| betecknar langden av strickan CZ och motsvarande f6r ZB. Triangelns area &r

1 1

A==-45-|CZ|==-45-225-tan54° =70
2 — —— 2 N— —_—
bas hojd |cZ|

Svar 7.0 cm?.
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Del IT # 11 (3/0) Area

11. Berdkna med hjélp av primitiv funktion arean av det omrade som begréinsas av
funktionerna f(x)=x*+x+1 och g(x)=9-x (3/0)

Gor en tabell och en enkel skiss over de tva funktionerna.

f(z)
x f(x) g(x)
3 13
> 77
13
0 1 9
11
2 31 9()
37
413 13

T T T

-4 0 2
Bestam skdrningspunkterna mellan f(x) och g(x) genom att 16sa f(x) = g(x)
O=(2*+2+1)-(9-2)=2*+22-8
—_— —\—
f(z) g9(z)
Anvéand pg-formeln. Vi far

z1=-1+/12-(-8) = 2
2o =—1-+/12 = (=8) = —4.

For att beriikna arean A 16s integralen

SALCROIC

ovre undre

2[4 :(9—:5)—(332+a:+1)]da:

2~
=f 8—2x—x2]dx
4 L

3 2
:(8x—x2—x—)] - 36
3714

4
=(16—4—§)—(—32—16+%)=36

Svar 36 areaenheter

© G Robertsson 2016 buggar = robertrobertsson@tele2.se 2016-03-20
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Del 1T # 12 (2/2) Area hos fyrhorning

12. Daniel och Linda tittar pa en lagenhet. Enligt uppgift dr vardagsrummet 31,2 m’.
De vill kontrollera om detta stimmer och méter viggarna och ritar en skiss over
rummet. De vet att ett hdrn i rummet ar ratvinkligt. Sa hér ser deras skiss ut.

6,08 (m)

]

5,25

Vilken area har vardagsrummet enligt Daniels och Lindas skiss? (2/2)

Infor beteckningar enligt figuren nedan.

D 6,08 C
[ ]
- 4.50
5,25 o =%
A - c=6,02 B

Dela figuren i tva trianglar ACD och ABC. Arean av rédtvinkliga triangeln ACD &ar
1
Tacp = 3" 5,25-6,08 = 15,96.
Aterstar att bestimma arean av ABC. Pythagoras sats tillimpad pa triangeln ACD ger
b* = 5,252 + 6,082
b=38,03
Alla tre sidor i triangeln ABC &r kdnda. Anvind FORMELSAMLINGEN dér finns foljande

formler:

© G Robertsson 2016 buggar = robertrobertsson@tele2.se 2016-03-20
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sinA_sinB _sinC
a b c

Sinussatsen

Cosinussatsen 32 =h? +c2 —2bccos A

_absinC

Areasatsen T

2 A

Med areasatsen kan ytan av triangel beriknas nér tva sidor och mellanliggande vinkel &r

kénda. Bestdm vinkeln A i triangeln ABC med hjalp av cosinusteoremet.

a’=b*+ % - 2bc cos A

2 2 _ 42
cosA e -a
2bc
2 2 _ 2
_ 8,034+ 6,022 - 4,50 _0.8325
2-8,03-6,02

Med trigonometriska ettan kan sin A berédknas,
sinA =+/1-0,8325% = 0,5540.
bc sin A

2
~8,03-6,02-0,5540
- 2
Arean hos fyrhérningen ABCD ér

Angcp = Taep + Tasc = 29,36.
N——
1596 13.40

Svar Den sokta arean ar 29,4 m?.

TaBc =

= 13,40

© G Robertsson 2016 buggar = robertrobertsson@tele2.se
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Del IT #13 (2/1) Samtliga 16sningar
13. Bestidm samtliga I6sningar till ekvationen sin3x = 0,421 (2/1)

Anvind FORMELSAMLINGEN

Enhetscirkeln yi

. (x, »)
sinv=y

CoSV = X
tanv =Y \
X

Rita alltid enhetscirkel néar du har sin, cos och tan utanfor forsta kvadranten.

yz~

=y

a
w

y=0,421
Losning 2 Losning 1

[\
7

X

Losning 1
sin 3z = 0,421
24.9° = sin~* 0,421
3x1 =24,9° +n-360°
r1= 83°+n-120°
Losning 2
sin 3xo = 0,421
3x9 = 180° — 24,9° + n - 360°
x9 =517 +n-120°

Svar x7=8,3°+n-120° och x5 =51,7° + n - 120°.

© G Robertsson 2016 buggar = robertrobertsson@tele2.se 2016-03-20
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Del 11 # 14 (1/1) Antal 16sningar

2
14. Bestdm antalet 16sningar till ekvationen sin2x = )lc_O -1,

dér x mits i radianer. (1/1)

Konstatera att —1 <sin2z <1 for alla x och att -1 < f—; -1<1da-v20<2<+v20. Gor en
enkel skiss av de tva funktionerna. Rédkna antalet rotter (skdrningspunkter). Det racker
med en enkel skiss och kunskap for att komma till ratt svar.

A

Svar Ekvationen har 6 l6sningar.

Kommentar Enklast gor du skissen genom att anvinda grafritande minirdknare.
Kommentar Av grafen ser det ut som +m ar tva losningar till ekvationen. Sa &r det

inte. For sinusfunktionen géller att kurvan y = sin x skir r—axeln da x = +m och
funktionen y = {5 — 1 skéir r—axeln da o = +1/10. 7~ 3,14 och /10 = 3,16.

© G Robertsson 2016 buggar = robertrobertsson@tele2.se 2016-03-20
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Del IT # 15 (0/4/®) Korrugerad plat

15. En korrugerad plat tillverkas genom att en plan plat veckas. Sedd fran sidan har
den korrugerade platen pa bilden formen av en sinuskurva med perioden 0,20 m

och amplituden 0,050 m.
yi
N 0,20 m _
0,050 m
X
a)  Bestdm en formel for “platkurvan” pd formen f(x)= Asinkx (0/1)

Det finns en formel for berdkning av kurvlangd. Enligt denna géller att ldngden s
aven kurva y= f(x) frin x =a till x =5 kan berdknas som:

y A

b L~ -

s= [N+ (0 ar M

b)  Hur lang plan plat ska man utga ifrén for att den korrugerade platens ldngd
ska bli 5,0 m? (0/3/%)

Bestam A och ki

f(x) = Asinkz.
Givet dr amplituden 0,05 m da blir
A=0,05.

Perioden &ar 20 cm da blir

© G Robertsson 2016 buggar = robertrobertsson@tele2.se 2016-03-20
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k=" _1om
0.20

Det forsta steget i 16sningen ar att berdkna kurvans langd s over en period.

0,20
szf L+ [f(z)]? dx
0
dar
(1) = T
fl(x) = éi coskx = 5 cos(107 ).

0,05 107

Integralen blir

0,20 =
s = / \/1+ [§ cos(10m z)]? dx
0

som &r den ldngd plan plat som krévs for att gora en korrugerad plat med langden 0,20
meter. Hur 16ser vi integralen? I FORMELSAMLINGEN saknas primitiv funktion till
integralen! Att skriva om \/ 1+ (% cos107)? med hjilp av olika trigonometriska formler i
FORMELSAMLINGEN é&r inte heller nagon framkomlig vig. Denna integral kan inte
knéckas (16sas) med matematiska metoder utan maste behandlas numeriskt.

Vi ska alltsa berdkna

0,20 . 2
—[0 \/1 + [E COS(lOW:C)] dz

integrand

med en numerisk metod. Detta gar enkelt med en grafritande minirdknare. Detta &r en

procedur med tre steg.

Steg 1. Mata in integranden. Pa Texas-réknare sker detta med knappen .
\Y: =/ (1+ (7% 0.5 % cos(10 * 7 * x))"2)

Steg 2.  Rita funktionen. Anvéind knappen | WINDOW | for att vilja lampligt fonster.
Lampligt fonster &r XMIN=0 XMAX=0,2 YMIN=0 och YMAX=2. Pa Texasréknare trycker du

pa knappen | GRAPH | Du far féljande kurva:

© G Robertsson 2016 buggar = robertrobertsson@tele2.se 2016-03-20
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0 0.1 0.2

Steg 3. Anvénd knappen | CALC| for att integrera funktionen. Vilj alternativet
[ f(z) dz | Mata in grianserna 0 och 0,20.

D A £

[ f(z) dz =0.29275542

For att gora 0,20 m korrugerad plat atgar 0,293 m plan plat och for att gora 5 m

oy s o 0,295 -5
korrugerad plat atgar 530 ® 7,3 m.

2
Svar a) Formen for platkurvan ar f(x) = 0,05 sin(0—7;$)

Svar b) Foér 5 m korrugerad plat atgar 7,3 m plan plat.

Kommentar I den dldre kursen MaD ingick numeriska algoritmer for integrering. Pa
sidan 28 presenteras en 16sning anpassad till MaD.
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Del IT # 16 (1/2/®) Lokalt maximum

16. For vilka virden pé konstanterna a och b géller det att funktionen
f(x) = ax® +bx —sin 3x har ett lokalt maximum for x = 0? (172/9)

Ett krav for att funktionen f(z) ska ha ett extremvérde for x =0 ar att f/(0) = 0.
f(z)=ax®+bx-sin3z
f'(x) =2ax+b-3 cos3z
Med z =0 far vi
f'(0)= b -3 cos 0=0.
—— —
b=3 1
Da b =3 &r punkten (0, £(0)) = (0,0) antingen max-, min- eller terasspunkt. For b # 3 &r

punkten (0, f(0)) inte maximum, (minimum eller terasspunkt). Den funktion vi ska
undersocka ar
f(z)=az*+3x-sin3z
med derivata och andraderivata
f'(x)=2ax+3(1- cos3x)
f"(x) =2a+9 sin3x
Foljande géller

f"(0)=2a>0 min
f"(0)=2a<0 max
F1(0)=2a=0 77

Vad géller for fallet a = 0 och b =37 Studera tecken for derivatan f’(z) kring x = 0!
f'(x) =3 (1- cos3zx).

| —
>0 daxz=0

Funktionen f(z) &r alltsa vixande kring x = 0 och darmed ar punkten en terasspunkt.

Svar Funktionen har maximum for a <0 och b = 3.
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Del IT # 17 (3/4/®) En parabel och en rektangel
17. Figuren visar en parabel och en rektangel i ett koordinatsystem. Det skuggade
omradet dr begrinsat av parabeln och x-axeln. Arean av det skuggade omradet
kallas 1 fortsdttningen parabelarean.
y A
Tva av rektangelns horn samman-
faller med kurvans skiarningspunk-
ter med x-axeln.
En av rektangelsidorna tangerar
kurvans maximipunkt.
x
I den hér uppgiften ska du undersoka forhéllandet mellan parabelarean och rektangel-
arean.
Lat parabelns ekvation vara y = b—ax?, dir a och b #r positiva tal.

e Du kan da borja t.ex. med att sétta b =9 och a =1 och rita grafen till funktio-
nen y =9—x*. Bestim direfter forhallandet mellan parabelarean och rektang-
elarean.

e Vilj sjilv andra exempel och forsok formulera en slutsats utifran dina valda
exempel.

e Undersok om din slutsats dven géller i det allménna fallet med parabeln
y=b—ax’

Om du vill kan du istéllet undersoka det allmédnna fallet direkt. (3/4/9)

Parabelns ekvation ar

y=b-az?

Parabeln har maxvérde y(0) = b som ocksa ar rektangelns hojd. Nésta steg ar att

bestdmma rektangelns bredd. Los ekvationen y(x) =0
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0=b-ax?
b

r=+\/—
a

Rektangelns bredd blir 2\/5 . Rektangelns yta Ag blir

AR:b.Q\/E
a

Parabelns yta Ap beridknas med den bestdmda integralen
Ap = f:/;/g(b —ax®)dz.

Genom att utn;ttja symmetrin i problemet kan integralen skrivas som
Ap = QAﬂ(b— ax?)dx

dér en gréns ar 0 vilket gor rdkningen lite enklare.

s7VE
APZQ.[():E_&] zg.lb\/g_gé\/gl
3 1o a 3aV a
AP:2-[b—é]\/E:2b\/Eg
3 a a 3
—
AR

Svar Ap=2Ap

3

Kommentar Att numeriskt underscka férhallandet mellan ytorna for olika vérden pa
parabelns parametrar a och b &r jobbigt. Risk finns att drabbas av “sifferdoden”. Ofta &r
det enklare att rdkna med variabler/bokstéver och 16sa det generella problemet direkt.
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Appendix, D-kursproblem

I den dldre kursen Ma D ingick numeriska algoritmer (och differentialekvationer av andra
ordningen). Losningarna till numeriska problem behandlades med metoder fran numerisk
analys.

Del IT # 15 (0/4/®) Korrugerad plat

Givet dr amplituden 0,05 m da blir

A =0,05.

Perioden ar 20 cm da blir

k= 2" _qom

Det forsta steget i losningen &r att berédkna kurvans langd s 6ver en period.

0,20
32‘/0 L+ [f(z)]? dx
déar
f'(x)= A k coskx = E(:03(107Tx).
0.05 107 ’
Integralen blir

0,20 =
s = f \/1+ [5 cos(10m ) ]? dx
0

som ar den lingd plan plat som kravs for att gora en korrugerad plat med langden 0,20
meter. Hur 16ser vi integralen? I FORMELSAMLINGEN saknas primitiv funktion till
integralen! Att skriva om \/ 1 + (% cos107)? med hjilp av olika trigonometriska formler i
FORMELSAMLINGEN é&r inte heller nagon framkomlig vig. Denna integral kan inte
knickas (l16sas) med matematiska metoder utan maste behandlas numeriskt. For detta
véljer vi trapetsmetoden som finns i FORMELSAMLINGEN till kursen MaD.

Integraler Intervallet a, < x <a, delas in i delintervall.

Mittpunkten i varje delintervall betecknas x,, x,, ... , X

Rektangelmetoden: Tf(x)dx = M(f(x] )+ )+ + f(x, ))
n
an B aO

2n

Trapetsmetoden: j f(x)dx = (f(a))+2f(a)+2f(ay))+...+2f(a, )+ f(a,))

Innan vi integrerar numeriskt noterar vi att

0,20 0,05
/ (integrand) dx =4 - f (integrand) dz
0 0

pa grund av problemets symmetri. Vi berdknar alltsa
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0,05 =
[ \/1 + [5 cos(10m2)]2 d
0

med trapetsmetoden som &r den lingd plan plat som gar at for att gora 5 cm korrugerad

plat.

Trapetsmetod
zem 107z | cos(10mz) Fcos(10mx) /1+[Fcos(10mx)]? | n=1 n=2 n=4

8 00000 9 1,00000 1,57080 1,8621 1,8621  1,8621  1,8621
% 0,0125 5 0,92388 1,45123 1,7624 3,5248
% 0,0250 % 0,70711 1,11072 1,4946 2,9891  2,9891
% 0,0375 %’r 0,38268 0,60112 1,1668 2,3335
% 0,0500 5 0,00000 0,00000 1,0000 1,0000  1,0000  1,0000
) 2,8621  5,8512 11,7096

kurvlingd for 5 cm korrugerad plat = %Z 0,07155 0,07314 0,07318

For att gora 0,05 m korrugerad plat atgar 0,073 m plan plat.

Svar For 5 m korrugerad plat atgar 7,3 m plan plat.

Kommentar Figuren nedan visar integranden, /1 + [ cos(10m z)]?, och

approximationen med trapetsregel for fallen n =1, 2 och 4. For ett problem som detta ar
det rimligt att anvinda n = 2 eller battre n =4, n =1 ska du inte anvénda.
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